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Streszczenie: Sze±cianem Hilberta wymiaru d nazywamy zbiór liczb caªkowi-
tych

H(a0; a1, . . . , ad) = a0+{0, a1}+. . .+{0, ad} =

{
a0 +

d∑
i=1

εiai : εi ∈ {0, 1}

}
.

Brown, Erd®s i Freedman sformuªowali pytanie, czy maksymalny wymiar
sze±cianu Hilberta w zbiorze S = {n2 : n ∈ N} kwadratów liczb caª-
kowitych jest graniczony, czy nie. Dietmann i Elsholtz udowodnili, »e je±li
H(a0; a1, . . . , ad) ⊂ S ∩ [0, N ], to d ≤ 7 log logN dla dostatecznie du»ych
N . Niewiele jednak wiadomo, o tym jak du»e mo»e by¢ d. Poczas wykªadu,
poka»emy, »e w zbiór kwadratów zawiera niesko«czenie wiele zredukowanych
sze±cianów Hilberta wymiaru 3. Zastosowana metoda umo»liwia pokazania,
»e liczba wzgl¦dnie pierwszych liczb caªkowitych a0, a1, a2, a3 ∈ [0, N ] taka,
»e H(a0; a1, a2, a3) ⊂ S jest ≫ N1/8. Ponadto udowodnimy, »e dla ka»dego
i, j ∈ {0, 1, 2, 3}, i < j, zbiór{

ai
aj

: H(a0; a1, a2, a3) ⊂ S
}

jest g¦sty w zbiorze dodatnich liczb rzeczywistych (w topologii euklidesowej).
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