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Streszczenie: Szescianem Hilberta wymiaru d nazywamy zbior liczb catkowi-
tych
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H(ag; ay, ..., aq) = ap+{0,a1}+. . .+{0, a4} = {ao + Z&ai : e €40, 1}} :

Brown, Erdés i Freedman sformulowali pytanie, czy maksymalny wymiar
sze$cianu Hilberta w zbiorze S = {n? : n € N} kwadratow liczb cal-
kowitych jest graniczony, czy nie. Dietmann i Elsholtz udowodnili, ze jesli
H(ag;aq,...,aq) C SN[0,N], to d < 7 loglog N dla dostatecznie duzych
N. Niewiele jednak wiadomo, o tym jak duze moze by¢ d. Poczas wyktadu,
pokazemy, ze w zbior kwadratow zawiera nieskoniczenie wiele zredukowanych
szescianow Hilberta wymiaru 3. Zastosowana metoda umozliwia pokazania,
ze liczba wzglednie pierwszych liczb catkowitych ag, ay, as, a3 € [0, N] taka,
ze H(ag;a1,as,a3) C S jest > N'Y® Ponadto udowodnimy, ze dla kazdego
i,7 €{0,1,2,3},i < j, zbior

{& : H(Clo;al,ag,ag) C S}

aj

jest gesty w zbiorze dodatnich liczb rzeczywistych (w topologii euklidesowej).



